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ΘΕΜΑ 1ο  
Α. Να αναπτύξετε τις παρακάτω έννοιες δίνοντας περιγραφή τους µε λόγια , µε τύπους  
     και σχήµα.  
     α). Συζυγής του  µιγαδικού  z = x + i⋅y , x, y ∈ R. 
     β).  Μέτρο του  µιγαδικού  z = x + i⋅y , x, y ∈ R. 
     γ). Όρισµα του Μιγαδικού αριθµού z = x + i⋅y,  x, y ∈ R. 
 
B. Συµπληρώστε τις παρακάτω σχέσεις :  
     α). (1). z⋅ z  = . . . .  (2). z + z  =  . . .  
          (3). z − z  = . . . .  (4). (− z )ν =  . . .  
 
     β). Επιλέξτε σωστό [Σ] ή λάθος [Λ], στα παρακάτω ερωτήµατα  

(1). Οι λύσεις της εξίσωσης  z2 = − 1 , όπου z = x + i⋅y, x, y ∈ R 
                 έχει λύσεις τους αριθµούς  +1, − 1.     [Σ]   [Λ] 
 (2). Οι εικόνες των µιγαδικών z1 = x + i⋅y ,  z2 = 1z ,  z3 = 0. 
       Σχηµατίζουν στο µιγαδικό επίπεδο ισοσκελές τρίγωνο.                   [Σ]    [Λ] 
 (3). Ο αριθµός z2 + 

2
z  είναι πραγµατικός      [Σ] [Λ] 

 
ΘΕΜΑ 2ο  

Α. ∆ίδεται ο µιγαδικός αριθµός  z = 
i
i

−
⋅+

α
α1  , όπου α ∈ R. Να δείξετε ότι: 

    α). έχει µέτρο την µονάδα  β). είναι φανταστικός αριθµός  
    γ). Αποδείξετε ότι [z2004 + z2001]8 = 16 
    δ). Να τον γράψετε σε τριγωνοµετρική µορφή. 
 
Β. ∆ίδεται ο µιγαδικός αριθµός z = − ηµθ + i⋅συνθ , όπου θ ∈ R 
    Να δείξετε ότι ο γεωµετρικός τόπος των εικόνων του µιγαδικού z, είναι σηµεία του  
    κύκλου µε κέντρο Ο(0, 0) και ακτίνα ρ =1. 
     
 
ΘΕΜΑ 3ο  
Α. ∆ίδονται οι µιγαδικοί αριθµοί z1, z2, z3 µε εικόνες στο µιγαδικό επίπεδο τα σηµεία  

     Α, Β, Γ και ισχύει η σχέση  
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     Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισόπλευρο. 
 
Β. Να βρεθεί ο γεωµετρικός τόπος των εικόνων των µιγαδικών αριθµών z = x + i⋅y  

    Αν ισχύει η σχέση : 2
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ΘΕΜΑ 4ο  

Α. (α). να αποδείξετε ότι αν ⏐z⏐ = k2 , k ∈ R τότε  z  = 
z

k 4

. 

     (β). Αν ⏐z1⏐ = ⏐z2⏐ = 1 , αποδείξετε ότι ο µιγαδικός  w = 
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Β. αν z1, z2 ∈ C και ισχύει ⏐z1 + z2⏐ = ⏐z1⏐ + ⏐z2⏐  
    Τότε να δείξετε ότι Arg(z1) = Arg(z2)  
    [εργαστείτε γεωµετρικά ή αλγεβρικά – όπως θέλετε] 


